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e | VECTO VA PHEP TOAN
A - VECTO VA CAC PHEP TOAN TREN VECTO

® Cac khai niém mé dau

e Mot dau duoc xé4c dinh 1a géc, con dau kia 1a ngon.

e Hudng tir gc dén ngon goi 1a hudng cua vécto.

e D¢ dai cia vécto la do dai doan théng xac dinh boi
diém dau va diém cudi cua vécto.

A > BO

— Vécto 12 mot doan thing c¢6 hudng

— Vécto c6 gbc A, ngon B dugc ky hiéu 1a AB va do dai cua vécto AB duoc ki hiéu 1a |AB

la khoang gitra diém dau va diém cudi cua vécto. Ngoai ra, vécto con dugc ki hi¢u boi mot

— — — — —

chir cai in thuong phia trén cé mii tén nhuw a , b, v, u, .... do dai cua a ki hi¢ula |a

e Diém gbc va diém ngon tring nhau.
— Vécto khong, ki higu 0 1a vécto c6 | ® DO dai bang 0.
* Hudng bat ky.

— Hai vécto ciing phwong khi chiing ciing nam trén mét dwong thing hoic nam trén hai

duong thiang song song. Hai vécto AB va CD duoc goi 1a ciing phuong

AB // CD D<B—A

, A
A,B,C,D : thang hang C > >D

A—— B

R

AB // CD <

— Huéng cia hai vécto : Hai vécto cling phuong c6 thé ciing hudng hoic nguoc hudng. Ta
chi xét huéng cua vécto khi ching cung phuong

+ Hai vécto AB va CD goi la cung hudng:

— — [AB/CD A >B
ABITCD & | . . . . o >
Hai tia AB, CD cung hudng.
+ Hai vécto AB va CD goi la nguoc hudng:
[ < Hai tia AB, CD ngugc hudng. D« C

_ —

— Goéc clia hai vécto AB va CD Ia géc tao boi hai tia Ox, Oy, lan lugt cling huéng véi hai tia

AB va CD. Nghia I : xOy = (AB, CD) . A xOy =0’
>D

>B

+ Kh1 AB va CD khong cling huéng thi 0° < XOy < 180°.
Khi AB va CD cung hudng thi XOy =0".y

—

X D Oy = 180"
y xVy
0° < XO < 180"
y= A V/_\‘ >B
X C

~

vk



www.mathphumyhung.com

HPHUMYHUNG

The Math Learning Center

www.MathPhuMyHung.com

— Hai vécto bing nhau khi va chi khi chiing ciing hwéng va c6 @9 dai bing nhau.

., . AB va CD cung hudng. A > B
AB = CD <= |=—=
AB‘ = ‘CD hay AB=CD CZ > D
— Hai vécto ddi nhau khi va chi ching ngwoc hwéng va ciing dd dai.
. . AB va CD nguoc huéng. A > B
AB =-CD & {—| |==
‘AB :‘CD hay AB =CD D« “C

@ Cach phép toan trén vécto

a/ Tong cua hai vécto

> Qui tic ba diém (Qui tic tam gidc hay qui tic Chasles)

— Vi ba diem batky A, B, C ta c6: |AB = AC + CB| (Xen diém C vao gitra AB).

— Qui tic 3 diém con duoc goi 1a hé thire Chasles ding dé cong céc vécto lién tiép, c6
thé mo rong cho truong hgp nhiéu vécto nhu sau: o) B C

AA =AA +AA +AA +...+A A .

> Qui tic hinh binh hanh >'p

AC=AB+AD| |AB=DC

— Cho ABCD Ia hinh binh hanh thi ||— — —,
DB =DA +DC AD =BC

— Qui tdc hinh binh hanh ding dé cdng cac vécto chung goc.
> Tinhchit: e a+b=b+a ° (a—l—b)—l—c:a—i—(b—l—c) e a+0=0+a=a.

b/ Hiéu cua hai vécto

» Vécto dbi b
— Vécto ddi ctia vécto a, ki hi¢ula —a .
— Tong clia hai vécto ddi 1a vécto 0: a + (—a) =0. >

Minh hoa hé thirc Chasles

> Qui tic tam gidc doi véi hiéu vécto

Vé&iba diém A, B, C batki, taludn c6 : |AB = CB — CA]|.

¢/ Tich cia mot s0 doi voi mot vécto

—

» Dinh nghia: Cho mot s6 thuc k = 0 va mot vécto a = 0.
- k.a cling huéng véi a néu k > 0
Tich k.a la mot véctocé {. ) T
k.a nguoc hudng voi a néu k <0

» Tinh chit
. k(;+f>):k;+k£. . (k+h).§:k.;+h.;. e la=a.

. k.(h.; :(kh).;. o (~1)a=a. e 0a=0.
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> Diéu kién dé hai vécto cling phuong

Diéu kién can va du dé 2 vécto a ;b (b = 0) cling phuong 12 ton tai mot s6 k de a=k b .

d/ Trung diém doan thing va trong tim tam giac

q = = . = = =
— Tlatrung diém cta AB < |IA + 1B = 0| hay IA:IBZEAB hay TA = —IB.

— ———— M
— Ilatrung diém AB va M la diém bat ki |2MI = MA + MB|.
— Glatrong tim AABC < |GA + GB+ GC = 0|. abp NI N
— G latrong tim AABC va M bt ky < |3MG — MA + MB + MC

Dang todn 1. Dgi cwong vé vécto

Cho hinh v& bén canh, biét EF // AB // DC. Hay tim E F

a/ Hai vécto bang nhau. \

b/ Hai vécto d6i nhau. A B

¢/ Hai vécto khong cung phuong. \

d/ Hai vécto cung phuong khong bang nhau ciing D C
khong doi nhau.

Cho 4 diém A, B, 'C, D khong thang hang. C6 5 hé thirc vécto va 5 ménh dé duogc dat & hai cot
tuong mg, hay ndi chiing lai véi nhau dé tao thanh mét suy luan ding ?

Cotl CotII
I/ AD — DB A : "ABCD Ia hinh binh hanh"
2/ AB = —3AC B: "ABDC la hinh binh hanh"
3/ AB=CD C: "ACBD I hinh binh hanh"

4/ DC = DA + DB D: "D Ia trung diem AB"

E: "Ce AB"

5/ AD = BC

Cho hinh binh hanh ABCD. Hay chi ra cic vécto (z 6) c6 diém dau va diém cudi 12 mot trong
bbn diém ABCD. Trong s céc vécto trén, hiy chi ra

a/ Céc vécto cung phuong.
b/ Céc cap vécto cung phuong nhung nguoc huong.
¢/ Céc cdp vécto bang nhau.

Cho lyc gidc déu ABCDEF c6 tam O.

a/ Tim cdc vécto khéc cdc vécto khong (= ( ) va cung phuong voi AO

b/ Tim céc vécto bang véi cac vécto AB va CD.
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¢/ Hiy v& cic vécto bang véi vécto AB va cé diém dau 1a O, D, C.

—_—

d/ Hay v& céc vécto bang voi vécto AB va c6 diém goc 12 O, D, C.

Cho hinh binh hanh ABCD. Goi O 1a giao diém ctia hai duong chéo.

e

a/ Tim cdc vécto bang véi vécto AB.

b/ Tim céc vécto bang véi vécto OA .

¢/ V& cdc vécto béng véi OA va cé diém ngon la A, B, C, D.

Cho 3 diém A, B, C phan biét. C6 bao nhiéu vécto khic vécto khong c6 diém dau va diém cubi
1a cic diém d6 ?

Cho 5 diém A, B, C, D, E phan biét. C6 bao nhiéu vécto khac vécto khong cé diém dau va diém
cuoi 1a cac diém d6 ?

Cho AABCc6 A',B', C' lan luot 1a trung diém cua céc canh BC, CA, AB.

a/ Chirng minh: BC'=C'A = A'B".

b/ Tim céc vécto bing véi B'C', C'A .

Cho vécto Kl_é va mot diém C. Hay dyung diém D sao cho Kl—é = (TI_).

. Cho tir gidc ABCD. Goi M, N, P, Q lan luot 1a trung diém cua céc canh AB, CD, AD, BC.
Chémg minh: MP = QN, MQ = PN.

. Cho hinh binh hanh ABCD ¢6 O la giao diém cua hai duong chéo. Chirng minh:

o/ AC—BA — AD, |AB + AD| = AC.

b/ Néu |AB + AD| = ‘@ _ 0_15‘ thi ABCD Ia hinh chit nhat.

. Cho AABC d&u c6 canh 12 a. Tinh do dai cdc vécto AB + BC, AB — BC.

. Cho hinh vudng ABCD canh 13 a. Tinh |AB + AC + AD|.

—_— —— — ——

. Cho hinh binh hanh ABCD tdm O. Hay biéu dién cdc vécto AB, BC, CD, DA theo hai vécto
AO, BO.

. Cho AABC déu canh a, truc tAm H. Tinh d6 dai cta cdc vecto ﬁ, fé, Ed .

. Cho hinh vuéng ABCD canh a, tdim O. Tinh d¢ dai cta cac vecto

_— — _— — ——

AB+ AD, AB+ AC, AB— AD.

Cho AABC ndi tiép duong tron tdim O. Goi H 1a tryc tdm cua AABC, B' 1a diém ddi ximg véi B
qua O. Chting minh rang AH = B'C.

T gidc ABCD la hinh gi néu c6 AB = CD va \AB\ = \CD\ .

— —

Cho |a + b| = 0. So sdnh vé do dai, phuong va hudng cia hai vécto a va b.

Cho hai vécto a va b 1a hai vécto khdc vécto khong. Khi nao c¢6 dang thirc xay ra ?

a/ + b/

—

a

—

b|.

- -

;—I—BZ ;+B:a—b.

. Cho AABC. V& D dbi ximg v6i A qua B, E d6i xtmg v6i B qua C va F ddi xtmg voi C qua A.
Goi G la giao diém gitra trung tuyén AM cua AABC voi trung tuyén DN cua ADEF. Goi I, K lan
luot 12 trung diém cta GA va GD. Chung minh:
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o/ AM = NM. b/ MK = NI.

. Cho AABC va M la mét diém khong thugc cdc canh cua tam gidc. Goi D, E, F lan luot 1a trung
diém cia AB, BC, CA. V& diém P ddi xu’ng véi M qua D, diém Q d6i xtng voi P qua E, diém N

d6i xtg v6i Q qua F. Ching minh ring MA NA
. Cho hai AABC va AAEF c6 cung trong tam G. Ching minh: ﬁ = ﬁi
. Cho hinh binh hanh ABCD. Goi M, N lan luot Ia trung diém cia BC va CD. E, F lan luot 1a giao
diém cia AM, AN vé6i BD. Ching minh rang: BE FD
. Cho hinh chit nhat ABCD, k¢ AH | BD. Goi M, N lan luot 1a trung diém cua DH va BC. Ké
BK L AM va cit AH tai E. Chimg minh ring: MN = EB.
. Cho AABC c6 G la trong tam.
a/ Hay phan tich H} theo hai vécto E va TC
b/ Goi E, F 12 hai diém xdc dinh boi c4c diéu kién: EA — 2EB, 3FA + 2FC — 0. Hay phan
tich vécto ﬁ theo E, E
Bai tip tric nghiém

. Vécto c6 diém dau la D diém cudi 1a E duoc ki hiéu 1a

A. DE. ﬁ‘. C. ED D. DE.

. Vi vécto ED (khac vectc khong) thi d6 dai doan thang ED dugc goi la

A. Phuong cua vécto ED. B. Hudng cua vécto ED
C. Giacua vécto ED. D. D0 dai cia vécto ED.

, Hai vécto dugc goi 1a bang nhau khi va chi khi:

A. Gid ctia ching tring nhau va d¢ dai ctia chiing bang nhau.

B. Chiing tring v&i mét trong céc cip canh dbi cia mot hinh binh hanh.
C. Chiing tring v&i mot trong cic cip canh ciia mot tam gidc déu.

D. Ching ciing huéng va d6 dai cua ching bang nhau.

. Trong cac ménh d¢€ sau, ménh dé nao ding, ménh de nao sai ?

A. Hai vécto d6i nhau thi cliing phuong. B. Hai vécto bang nhau thi cung phuong.
C. Hai vécto cung phuong thi doi nhau. D. Hai vécto cung phuong thi bang nhau.
E. Hai vécto bang nhau thi cting d¢ dai. F. Hai vécto c6 cung do dai thi bang nhau.

. Phit biéu ndo sau day 12 ding ?

A. Hai vécto khong bang nhau thi c6 d dai khong bang nhau.

B. Hiéu cua hai vécto c6 do dai bang nhau la vécto — khong.

C. Tong cua hai vécto khic vécto — khong 1a mot vécto khic vécto — khong.

D. Hai vécto cing phuong véi 1 vécto (= 0) thi hai vécto d6 cing phuong véi nhau.

Cho hinh bmh hanh ABCD. Menh dé nao trong cac menh dé sau la ding ?

A. AB DC B. AD BC C. CA DB
Cho hinh chu nhat ABCD g01 O 1a giao diém ctia AC Va BD, phat biéu nao Ia ding ?
AOA OB OC OD BAC BD

OA +0OB+0C+0OD|=0. D. AC—AD:AB.
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. Voi ba diém phan bi¢t G, H va K thi s0 vécto ma diem dau va dieém cudi lay trong so cac diém

da cho la: )
A. 3. B. 6. C. 9. D. V6 so.

. Cho tir gidc ABCD, s6 vécto (khic vécto khong) ma diém dau va diém cudi 1y trong sb céc

diém 1a dinh cua t&r gidc da cho 1a:

A. 6. B. 12. C. 18. D. 24.
Bii36. Cho trudc vécto MN == 0 thi sd vécto cling phuong véi vécto di cho la: ’
A. 1. B. 2. C. 3. D. Vo so.
Bai 37. Cho trude vécto MN khac vécto khong thi s6 vécto cling hudng véi vécto da cho la:
A. 1. B. 2. A. 3. A. V0 s0.
Bi 38, Cho truéc vécto MN khdc vécto khong thi s6 vécto bang vécto da cho la: ,
A. 1. A. 2. C. 3. D. V6 so0.
Bai 39. Hai vécto ngugc hudng thi phai: o
A. Bang nhau. B. Cung phuong. C. Cung d6 dai. D. Cung diém dau.
Bii 40. Cho tir gidc ABCD c6 AD = BC. Ménh dé nao trong cdc ménh dé sau 12 sai ?
A. ABCD la hinh binh hanh. B. BDCA Ia hinh binh hanh.
C. AC=BD. D. AB=DC.
Bii41. Néu hai vécto ciing nguoc hudng véi mot vécto thir ba (va ca vécto déu khéc vécto khong) thi
hai vécto do:
A. Bang nhau. B. Cung d¢ dai. C. Cung hudng. D. Nguogc hudng.
Bai 42. Néu 3 diém A, B, C thang hang thi cic vécto AB chi ¢6 thé xay ra kha ning;
A. Bang nhau. B. Cung phuong.
C. Cung hudng. D. Cung d¢ dai.
Bai43. Néuc6AB = AC thi: ‘
A. Tam gidc ABC la tam gidc can. B. Tam gidc ABC la tam gidc déu.
C. A la trung diém cua doan BC. D. biém B trung véi diém C.
Bii 44. Cho hinh binh hanh ABCD. Khi d6 AB — AC bang:
A. BD. B. CB. C. 0. D. Mot két qua khéc.
Bai 45. Cho luc gidc déu ABCDEF, goi O la giao diém cac dudng chéo, khi d6 cip vécto bang vécto
AB la:
A. OC va DE. B. FO va CO. C. OF vaED. D. OCva ED.
Bai 46. Cho hinh binh hanh MNPQ, khi d¢:
A. MN = PQ va NP = MQ. B. MN = PQ va NP = QM.
C. MN = QP va NP =QM. D. MN = QP va NP = MQ.
Bai 47. Cho tam gidc MNP vuéng tai M va MN = 3cm, MP = 4cm . Khi d6 d6 dai cua vécto NP la:
A. 3cm. B. 4cm. C. 5cm. A. 6cm.
Bii 48. Cic diém D, E, F 1an luot 1a trung diém cua cdc canh AB, BC, CA cua AABC. Khi dé:
A. DF =BE =CE. B. AF =FD.

C. EF = AD = DB. D. DE = AF = FC.

. Cho tir gidgc ABCD (céc dinh ldy theo thi t d6), cdc diém M, N, E, F 1an luot 1a trung diém cua

cac canh AB, BC, CD, DA. Khi d6:
A. MN =EF. B. NE =FM. C. MN = —EF. D. ME =FN.
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